
ΝςυγέΝ DiNH TRi

ΤΑ νΑΝ ΘίΝΗ - Ηό αι-ΙΫΝΗ

ΤΟΑΝ
CAO cAp

ΤΑΡ ΒΑ

ΡΗέΡ τίΝΗ

ΝΗΙέυ ΒΙέΝ ςό

ΝΗΑ χυΑτ ΒΑΝ GlAo νιετ ΝΑΜ



NGUYÉN DÌNH TRi (Chù bién)

TA vÀN DÎNH -NGUYÊN HÔ QUYNH

TOAN HOC CAO cÀ'p
TAP BA

PHÉp TiNH TiCH NHIÊU BIÉN SO

(Tdi bàn Idn thit nuròi hai)

os 08

NHÀ XUÂT BAN GIRO Duc VI$T NAM



MUC LUC

Trang
Chuang I

HRM SO NHIÉU BIEN SÖ
1.1 Khåi niém må dåu

I .1.1. Dinh nghia him s6 nhiéu bién s6
1.1.2. Tap hop trong R n

I .1.3. Mién xåc dinh cia him s6 nhiéu bién so
I .1.4. Gi6i han cia him nhiéu bién so'
J. J .5. Tinh Iién tuc cia him so nhiéu bién s6

I .2. Dgo him vä vi phån

I .2. I. him riéng

I .2.2. Vi phån toån phån

I .2.3. Dqo him cåa him so hgp

I .2.4. DAO him vå vi phån cap cao

I .2.5. Him s6 thuån nhåt
I .2.6. Dgo him theo htr6ng. Gradien

1.2.7. cong thüc Taylor

1.3. Cuc tri

J. 3.1. Cuc tri Clia him s6 nhiéu bien so

3

3

3

5

6

8

10

10

11

13

16

20

21

24

25

25
1.3.2. Giå tri I(3n nhåt vå nhö nhåt cüa him so nhiéu biéii so

trong mot mién döng bi chån

1.4. Him s6 in. Cuc tri co diéu kién

I .4.1. Khåi ni#m häm so an

I .4.2. Dåo him cüa him sci an

I .4.3. Dinh li vé him so nguqc

I .4.4. Ct!C tri co diéu ki€n

T6m tåt chuong J

Båi tap

Dip so vå ggi

Chuang 11

28

29

29

33

35

37
43

47

52

(JNG DUNG cÜA P11Ép TiNH VI PHAN TRONG IliNH HOC

2.1. Chg dung trong hinh hoc phång
2.1.1 . Tiép tuyén cia duöng t4i mot diém Clia no
2.1.2. DO cong

2.13 Duong trön chinh khüc. Khüc tam
2.1.4. Duong tüc bé. Duong than khai
2.1.5. Hinh bao cåa mot ho durbng phy thuOc mot tham .s6

2.2. Chg dung trong hinh hoc khOng gian

2.2.1 . Him vecto

58

59

62

63

65

69

69

273



2.2.2.

2.2.3.

Töm tåt chucmg Il

Bili tap

Dip .s6

Chuang Ill
Tic-Il PHAN BÖJ

3.1. Tich phån pho thuöc tham so

3.1 . I. Trtröng hgp tich phån xåc dinh

3. I .2. Trtröng hop lich phån suy rong

3.2. Tich phån kép

3.2.1. Khåi niém lich phån kép

3.2.2. Cich tinh tich phån kép trong hé truc too dé cåc

3.2.3. Ddi bién trong lich phån kép

3.2.4. üng dung hinh hoc Clia lich phån kép

3.2.5. ling dung co hoc cia lich phån kép

3.3. Tich phån bOi ba

3.3.1. Khåi niém tich phån bOi ba

3.3.2. Cich tinh tich phån bOi ba trong he tog dc) dé cåc

3.3.3. Phuong phåp d6i bién trong tich phån bOi ba

3.3.4. Trqng tam cåa vat thé

•rom tit chtrung Ill

Båi top

Dip sö V'å ggi

Chuang IV

Tic-Il PHAN DUONG, Tic-Il PflÅN MAT

4.1 . Tich phån duöng 104i mot

4.1.1. Dinh nghia

4.1.2. Cich tinh

4.1.3. Truong hop durbng Iåy tich phan li mot dtröng trong khOng gian

4. I .4. Trpng tarn coa cung dubng

4.2. Tich phån dtröng Ioai hai

4.2.1. Dinh nghia
4.2.2. Cich tinh

70

73

75

77

79

81

81

84

91

91

94

101

108

113

117

117

119

122

126

128

134

139

142

142

143

145

145

| 46

146

148

150

4.2.3. cong thirc Green 153
4.2.4. Diéu ki@n dé tinh tich phån duöng khöng phy thuQc duOngIåy lich phan

| 58
4.2.5. Truöng hep duOng Iåy tich phån Ii rnQt dtrOng trong khOng gian

159

4.3. Tich phån mat loqi mot 159

4.3.1. Dinh nghia. 160

4.3.2. Cich tinh 162

4.3.3. Trong tam cüa mat

274



4,4. Tich phàn mâl loqi hai
4.4.1 Dinh nghia
4.4.2. Cich tinh
4.4.3. CÔng thltc Stokes
4.4.4. Vecto rota
4.4.5. Diétl kién tich phân dtròng trong khòng gian pho thuOc

dtrùng lây tich phan
4.4.6. Trtròng thé
4.4.7. C.Ong thtc Ostrogradsky
4.4.8. Dive cua mot vecto

4.4.9. Toin tdr Hamilton

Tém tât chtrung IV

Bài tâp

Dip .s6

Chuang V

PHUONG TRÌNH VI PHAN
5.1. Phtrung trình vi phan cap mot

5.1.1. Dqi ctrong vé phtrong trình vi phàn cip mot
5.1.2. Phtrong trình khuyéi

5.1.3. Phtrong trình Véi bien so phàn li
5.1.4. Phurong trình thuân nhâi

5.1.5. Phuong trinh tuyën tinh
5.1.6. Phtrong trình Bernoulli

5.1.7. Phtrong trình vi phan 10àn phân

5.1.8. Phuong trinh Clairaut

5.1.9. Phuong trinh Lagrange

5.1.10. Quy dao truc giao

5.2. lânrung trinh vi phan cap hai

5.2.1. Dqi ctrung Vé phtrong trinh vi phan cap hai
5.2.2. Phtrong trình khuyét

5.2.3. Phuong trình tuyén tinh
5.2.4. Phuong trình tuyén tinh cé he s6 khÔng ddi
5.2.5. Phtrong trinh Euler
5.2.6. Phtmg trình dao dong
5.2.7. NghiCrn khai trién duqc thành chuòi lus thùa

5.3. He phuong trình vi phan

5.3.1. Dqi cuung
5.3.2. Cich gidi

5.3.3. HC [Aurong trình vi phân tuyén tinh thuân nhât cé so không ddi

Tém tât churcmg V
Bài top

Dip .s6

162

162

165

168

170

173

174

176

179

181

182

1 86

191

195

195

197

199

200

202

205

206

209

210

211

214

214

215

220

230

239

240

242

245

245

246

250
254

258

266

275


